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Дисертацiйна робота присвячена побудовi точних скiнченно автоматних

зображень ряду скiнченно породжених груп. Природною необхiдною умовою

для груп, якi допускають такi зображення, є резидуальна скiнченнiсть.

Розглядаються точнi скiнченно автоматнi зображення для таких скiнчен-

но породжених резидуально скiнченних груп, якi за своєю комбiнаторною

структурою є близькими до вiльних груп. А саме, груп, що розкладаються

у вiльнi добутки своїх пiдгруп, амальгамованi вiльнi добутки, або є HNN-

розширеннями.

Дисертацiя складається з анотацiй українською та англiйською мовами,

перелiку умовних позначень, вступу, чотирьох роздiлiв основної частини, ви-

сновкiв, списку використаних джерел та додатку.

У вступi обґрунтовано актуальнiсть теми дослiдження, сформульовано

мету, об’єкт, предмет, завдання i методи дослiдження, зазначено наукову но-

визну отриманих результатiв, їх практичне значення, зв’язок роботи з науко-

вими темами й особистий внесок здобувача, вказано також де було апробо-

вано та опублiковано результати дисертацiї.

В Роздiлi 1 наводяться основнi означення i твердження, якi будуть необ-

хiднi в наступних роздiлах.

Роздiл 2 присвячений побудовi точних зображень амальгамованих вiль-

них добуткiв циклiчних груп по циклiчнiй пiдгрупi за допомогою скiнченних
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автоматiв над деяким скiнченним алфавiтом. А саме, використовуючи уза-

гальнення леми про пiнг-понг показано, що вказаний амальгамований вiль-

ний добуток породжується автоматними пiдстановками, визначеними iнiцi-

альними автоматами з 4 станами. Окремо розглянуто випадок тривiальної

амальгамацiї, тобто побудовано точне зображення амальгамованого вiльного

добутку вказаних груп по одиничнiй пiдгрупi. В цьому випадку автомати, в

яких визначаються необхiднi автоматнi пiдстановки, мають по 2 внутрiшнi

стани.

В Роздiлi 3 побудовано точне зображення амальгамованих вiльних добу-

ткiв циклiчних груп по циклiчнiй пiдгрупi скiнченно автоматними пiдстанов-

ками над мiнiмально можливим алфавiтом. Наводиться допомiжна констру-

кцiя автоматних пiдстановок довiльного скiнченного порядку i оцiнено кiль-

кiсть станiв в автоматi, який задає вказану автоматну пiдстановку. Для явної

побудови автоматiв, в станах яких визначатимуться необхiднi для доведення

автоматнi пiдстановки, використовуються операцiї з’єднання i послiдовного

з’єднання двох iнiцiальних автоматiв, а також конструкцiя l-повного авто-

мата. У випадку точного зображення амальгамованих вiльних добуткiв скiн-

ченного числа p-груп iнiцiальними автоматами додатково показано, що такий

амальгамований вiльний добуток iзоморфно занурюється в p-FGA(X) для

алфавiту X потужностi p, тобто перетин p-силовської пiдгрупи Sylp(GA(X))

групи всiх автоматних пiдстановок над X i групи FGA(X) всiх скiнченно авто-

матних пiдстановок. Доведення останнього твердження базується на загаль-

нiй конструкцiї, запропонованiй вище, та додатковому аналiзi побудованих в

нiй автоматiв.

В Роздiлi 4 розглянуто питання знаходження HNN-розширень вiльних

абелевих груп рангу n, n ≥ 1, якi допускають iзоморфнi занурення в групу

p-FGA(X). Розглядаються такi HNN-розширення, визначенi невиродженими
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цiлочисельними матрицями M розмiру n×n з певними, накладеними на них,

умовами. Показано, що цi HNN-розширення вiльних абелевих груп допуска-

ють iзоморфнi занурення в групу p-FGA(X). Як наслiдок, отримуємо, що

вiдповiднi HNN-розширення є резидуально p-скiнченними. Також наведено

приклад такої матрицi розмiру 2 × 2, яка не задовольняє ранiше визначе-

ним умовам, але при цьому вiдповiдне їй HNN-розширення занурюється в

2-FGA(X).

У дисертацiйнiй роботi отримано такi новi результати.

1. Для амальгамованих добуткiв скiнченного числа скiнченних циклiчних

груп, амальгамованих за циклiчною пiдгрупою побудовано точнi скiнчен-

но автоматнi зображення. Автоматнi пiдстановки, якi породжують вiдпо-

вiднi добутки, визначаються iнiцiальними автоматами, кожен з яких має

4 внутрiшнi стани.

2. Побудовано точнi скiнченно автоматнi зображення вiльних добуткiв скiн-

ченних циклiчних груп. Автоматнi пiдстановки, якi породжують вiдпо-

вiднi добутки, визначаються iнiцiальними автоматами, якi мають по 2

внутрiшнi стани.

3. Для амальгамованих добуткiв скiнченного числа скiнченних циклiчних

груп, амальгамованих за циклiчною пiдгрупою, побудовано точнi скiн-

ченно автоматнi зображення над мiнiмально можливим алфавiтом.

4. Для довiльного простого числа p доведено, що амальгамованi вiльнi добу-

тки скiнченного числа циклiчних p-груп, амальгамованих за циклiчною

пiдгрупою, зображаються скiнченними автоматами спецiального вигляду.

Показано, що вiдповiднi автоматнi пiдстановки належать до p-силовської

пiдгрупи групи всiх автоматних пiдстановок над p-елементним алфавi-

том.
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5. Введено клас HNN-розширень вiльних абелевих груп скiнченного рангу,

всi групи з якого зображаються скiнченно автоматними пiдстановками.

Доведено, що вiдповiднi автоматнi пiдстановки належать до p-силовської

пiдгрупи групи всiх автоматних пiдстановок над p-елементним алфавi-

том.

Дисертацiйне дослiдження носить теоретичний характер. Отриманi резуль-

тати можуть бути використанi в алгебрi, теорiї автоматiв, дискретнiй мате-

матицi, теорiї алгоритмiв та в iнших галузях знань, методи яких базуються

на автоматних зображення алгебраїчних структур.
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автомат, HNN-розширення, p-силовська пiдгрупа.

4


