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P, Q, ùî

PAQ =



















d1 0 . . . 0 0 0
0 d2 . . . 0 0 0... ... . . . ... ... ...
0 0 . . . dr 0 0
0 0 . . . 0 0 0
0 0 . . . 0 0 0



















= D.Îñêiëüêè â îäèíè÷íî ðåãóëÿðíîìó êiëüöi äëÿ äîâiëüíîãî åëåìåíòà a ∈ R iñíó¹iäåìïîòåíò e i çâîðîòíèé åëåìåíò u òàêi, ùî au = e [8℄. Òîäi íåõàé diui = ei,
i = 1, 2, . . . , r, äå ui � çâîðîòíèé i e2

i
= e � iäåìïîòåíòè.Íåõàé

D =



















e1 0 . . . 0 0 0
0 e2 . . . 0 0 0... ... . . . ... ... ...
0 0 . . . er 0 0
0 0 . . . 0 0 0
0 0 . . . 0 0 0



















U,äå
U =



















u1 0 . . . 0 0 0
0 u2 . . . 0 0 0... ... . . . ... ... ...
0 0 . . . ur 0 0
0 0 . . . 0 1 0
0 0 . . . 0 0 1



















� çâîðîòíà ìàòðèöÿ.Çâiäñè
PAQU =



















e1 0 . . . 0 0 0
0 e2 . . . 0 0 0... ... . . . ... ... ...
0 0 . . . er 0 0
0 0 . . . 0 0 0
0 0 . . . 0 0 0



















= E,ïðè÷îìó E2 = E, òîáòî ìè äîâåëè, ùî îäèíè÷íî ðåãóëÿðíå êiëüöå ¹ êiëüöåì ç iäåì-ïîòåíòíîþ äiàãîíàëüíîþ ðåäóêöi¹þ ìàòðèöü.Íàâïàêè, íåõàé R � ðåãóëÿðíå êiëüöå, ÿêå ¹ iäåìïîòåíòíî äiàãîíàëiçîâàíèì,òîáòî äëÿ äîâiëüíî¨ êâàäðàòíî¨ ìàòðèöi A íàä R iñíóþòü çâîðîòíi ìàòðèöi P i Qâiäïîâiäíèõ ðîçìiðiâ òàêi, ùî PAQ = E � äiàãîíàëüíà ìàòðèöÿ, ïðè÷îìó E2 = E.Òîäi A = P−1EQ−1, çâiäñè
AQPA = P−1EQ−1QPP−1EQ−1 = P−1E2Q−1 = P−1EQ−1 = A.Îñêiëüêè åëåìåíò A äîâiëüíèé, òî ìè áà÷èìî, ùî êiëüöå êâàäðàòíèõ ìàòðèöü äî-âiëüíîãî ïîðÿäêó n > 1 îäèíè÷íî ðåãóëÿðíèé. Öå ìîæëèâî ëèøå òîäi, êîëè R �îäèíè÷íî ðåãóëÿðíå êiëüöå. Ñïðàâäi, îäèíè÷íî ðåãóëÿðíå êiëüöå ìîæíà îçíà÷èòè
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