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ÐÎÇÂ'ßÇÀÍÍß ÇÀÄÀ× ËÅÊÑÈÊÎÃÐÀÔI×ÍÎ� ÎÏÒÈÌIÇÀÖI� Ç
ËIÍIÉÍÈÌÈ ÔÓÍÊÖIßÌÈ ÊÐÈÒÅÐI�Â ÍÀ ÎÏÓÊËIÉ
ÌÍÎÆÈÍI

In the paper an approximation approach to solving of convex problems of lexicographical optimiza-
tion is suggested. The approach is based on using ideas of linearization methods, clipping plane
methods and lexicographical simplex-algorithm. An algorithm that enables bringing the solving
process of a convex problem of lexicographical optimization to solving the sequence of secondary
lexicographical problems of linear programming has been constructed and grounded.

Â ðîáîòi ïðîïîíó¹òüñÿ àïðîêñèìàöiéíèé ïiäõiä äî ðîçâ'ÿçàííÿ îïóêëèõ çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi-
÷íî¨ îïòèìiçàöi¨, â îñíîâi ÿêîãî ëåæèòü âèêîðèñòàííÿ iäåé ìåòîäiâ ëiíåàðèçàöi¨, âiäñiêàþ÷èõ
ïëîùèí òà ëåêñèêîãðàôi÷íîãî ñèìïëåêñ-àëãîðèòìó. Ïîáóäîâàíî i îá ðóíòîâàíî àëãîðèòì, ùî
äîçâîëÿ¹ çâåñòè ïðîöåñ ðîçâ'ÿçàííÿ îïóêëî¨ çàäà÷i ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ äî ðîçâ'ÿçà-
ííÿ ïîñëiäîâíîñòi äîïîìiæíèõ ëåêñèêîãðàôi÷íèõ çàäà÷ ëiíiéíîãî ïðîãðàìóâàííÿ.

1. Âñòóï. Ñåðåä âåêòîðíèõ çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi÷íi çàäà÷i óòâîðþþòü ñïåöèôi-
÷íèé, àëå äîñòàòíüî øèðîêèé i âàæëèâèé êëàñ çàäà÷ îïòèìiçàöi¨. Ëåêñèêîãðàôi-
÷íå âïîðÿäêóâàííÿ âèêîðèñòîâó¹òüñÿ äëÿ âñòàíîâëåííÿ ïðàâèë ñóáîðäèíàöi¨ òà
ïðiîðèòåòó. Òîìó ðÿä çàäà÷, çîêðåìà, çàäà÷i îïòèìiçàöi¨ ñêëàäíèõ ñèñòåì, çàäà÷i
ñòîõàñòè÷íîãî ïðîãðàìóâàííÿ â óìîâàõ ðèçèêó, çàäà÷i äèíàìi÷íîãî õàðàêòåðó
òîùî, ìîæíà ïðåäñòàâèòè â ëåêñèêîãðàôi÷íié ôîðìi. Äî âàðiàíòiâ ðîçâ'ÿçàííÿ
ëåêñèêîãðàôi÷íèõ çàäà÷ îïòèìiçàöi¨ âiäíîñÿòüñÿ âèêîðèñòàííÿ ñõåìè ñêàëÿðè-
çàöi¨ àáî çãîðòêè âåêòîðíîãî êðèòåðiþ äëÿ îäíîåòàïíîãî ðîçâ'ÿçàííÿ [1]� [3].
Ïðè ðîçðîáöi ìåòîäiâ ðîçâ'ÿçàííÿ áàãàòîêðèòåðiàëüíèõ çàäà÷ ïðèõîäèòüñÿ âè-
ðiøóâàòè ñïåöèôi÷íi ïðîáëåìè. Ðiçíi ôàêòîðè ¹ ïðè÷èíîþ òîãî, ùî çäåáiëüøîãî
äëÿ çàäà÷ âåêòîðíî¨ îïòèìiçàöi¨ òî÷íèé ðîçâ'ÿçîê îòðèìàòè íå âäà¹òüñÿ, òîìó
îáãðóíòîâàíîþ ¹ ôîðìàëüíà çàìiíà âõiäíî¨ çàäà÷i áiëüø ïðîñòiøîþ òàê, ùîá íå
çìiíþâàëèñü îïòèìàëüíi ðîçâ'ÿçêè. Óñïiõè ñèìïëåêñ-ìåòîäó ïðè ðîçâ'ÿçóâàííi
ëiíiéíèõ îäíîêðèòåðiàëüíèõ çàäà÷, íàâiòü âåëèêèõ ðîçìiðiâ, ñòàëè ïðè÷èíîþ
ðîçâèòêó ìåòîäiâ ëiíåàðèçàöi¨. Çàãàëüíèé ïðèíöèï ïðîñòèé: çàìiíà ðîçâ'ÿçàííÿ
íåëiíiéíî¨ çàäà÷i ðîçâ'ÿçàííÿì ïîñëiäîâíîñòi ëiíiéíèõ çàäà÷, ùî àïðîêñèìóþòü,
â äåÿêîìó ðîçóìiííi, âõiäíó çàäà÷ó. Â [3] äëÿ âiäøóêàííÿ ëåêñèêîãðàôi÷íî-
ãî îïòèìóìó ëiíiéíèõ áàãàòîêðèòåðiàëüíèõ çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨
áóëî çàïðîïîíîâàíî âèêîðèñòàííÿ ñèìëåêñ ìåòîäó. Îòæå, ìîæëèâèì ¹ ðîçðîáêà
ìåòîäiâ ðîçâ'ÿçàííÿ âåêòîðíèõ çàäà÷, â îñíîâi ÿêèõ ëåæèòü âèêîðèñòàííÿ iäåé
ìåòîäiâ ëiíåàðèçàöi¨.

Ó [4, 5] çàäà÷à ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ ç ëiíiéíèìè îáìåæåííÿìè çâî-
äèëàñü äî ïîñëiäîâíîñòi ëiíiéíèõ ëåêñèêîãðàôi÷íèõ çàäà÷ øëÿõîì àïðîêñèìàöi¨
êðèòåðiàëüíèõ ôóíêöié. Ó äàíié ðîáîòi ïðåäñòàâëåíèé àëãîðèòì, ùî äîçâîëÿ¹
çâåñòè ðîçâ'ÿçàííÿ âõiäíî¨ çàäà÷i çà äîïîìîãîþ àïðîêñèìàöi¨ äîïóñòèìî¨ ìíî-
æèíè äî ðîçâ'ÿçàííÿ ïîñëiäîâíîñòi áàãàòîêðèòåðiàëüíèõ çàäà÷ ëiíiéíîãî ïðî-
ãðàìóâàííÿ äâî¨ñòèì ñèìïëåêñ ìåòîäîì. Çàïðîïîíîâàíà ïðîöåäóðà âèêîðèñòî-
âó¹òüñÿ äëÿ îêðåìîãî òèïó çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨.

2. Çâåäåííÿ çàäà÷i ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ ç ëiíiéíèìè ôóí-
êöiÿìè êðèòåði¨â íà îïóêëié ìíîæèíi äî ðîçâ'ÿçàííÿ ïîñëiäîâíîñòi
ëåêñèêîãðàôi÷íèõ çàäà÷ ëiíiéíîãî ïðîãðàìóâàííÿ.
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Ðîçãëÿíåìî çàäà÷ó ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ íàñòóïíîãî âèãëÿäó:

minL{F (x)|x ∈ X}, (1)

äå F (x) = (f1(x), f2(x), f3(x), . . . , fl(x)), fk(x) = ⟨ck, x⟩, ck ∈ Rn, k = 1, 2, . . . , l,
X = {x ∈ Rn|gi(x) ≤ 0, x ≥ 0, i = 1, 2, . . . ,m}, gi(x) � íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâíi
îïóêëi ôóíêöi¨.

Çãiäíî ðîáîòè [3] ââåäåìî îçíà÷åííÿ.

Îçíà÷åííÿ 1. Âåêòîð z ∈ Rl íàçèâà¹òüñÿ ëåêñèêîãðàôi÷íî äîäàòíèì,
ÿêùî ïåðøà éîãî íåíóëüîâà êîìïîíåíòà â ïîðÿäêó çðîñòàííÿ iíäåêñiâ êîìïî-
íåíò ¹ äîäàòíà. Ëåêñèêîãðàôi÷íó äîäàòíiñòü âåêòîðà z ∈ Rl ïîçíà÷àòèìåìî
òàê: z >L 0.

Îçíà÷åííÿ 2. Àëüòåðíàòèâó x∗ ∈ X íàçèâàòèìåìî ëåêñèêîãðàôi÷íî îïòè-
ìàëüíîþ, ÿêùî âîíà íå ãiðøà çà áóäü-ÿêó iíøó äîïóñòèìó àëüòåðíàòèâó y
ðîçóìiííi âiäíîøåííÿ ≥L, òîáòî ÿêùî F (x∗)− F (y) ≥L 0.

Ó ëåêñèêîãðàôi÷íié çàäà÷i îïòèìiçàöi¨ äîñÿãàþòü ÿê çàâãîäíî ìàëîãî ïðè-
ðîñòó áiëüø âàæëèâîãî êðèòåðiþ çà ðàõóíîê áóäü-ÿêèõ âòðàò çà iíøèì ìåíø
âàæëèâèì êðèòåði¹ì.

Çíàõîäæåííÿ ðîçâ'ÿçêó çàäà÷i (1) ìîæíà çâåñòè äî ðîçâ'ÿçàííÿ ëåêñèêîãðà-
ôi÷íèõ çàäà÷ ëiíiéíîãî ïðîãðàìóâàííÿ íà ìíîãîãðàííié ìíîæèíi, ùî ìiñòèòü
äîïóñòèìó îáëàñòü X âõiäíî¨ çàäà÷i (1).

Ïîêàæåìî, ùî

Ëåìà 1. X ⊂ Xp,
äå Xp = {x ∈ Rn|⟨∇gi(xj), x−xj⟩+gi(xj) ≤ 0, x ≥ 0, i = 1, 2, . . . ,m, j = 1, 2, . . . , p},
xj ∈ Rn

+, R
n
+ = {x ∈ Rn|xi ≥ 0, i = 1, . . . , n}.

Äîâåäåííÿ. Ñïðàâåäëèâiñòü âêëþ÷åííÿ âèïëèâà¹ áåçïîñåðåäíüî ç ïîáóäîâè
ìíîãîãðàííî¨ ìíîæèíè Xp.

Çà âëàñòèâiñòþ îïóêëî¨ íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâàíî¨ ôóíêöi¨ f(x) äëÿ áóäü-
ÿêèõ x, y ∈ Rn ñïðàâåäëèâà íåðiâíiñòü

⟨∇f(y), x− y⟩+ f(y) ≤ f(x) (2)

Çãiäíî (2) äëÿ äåÿêîãî ÷èñëà p > 0 òà áóäü-ÿêèõ xj ∈ Rn
+, j = 1, ..., p, ìîæíà

çàïèñàòè

⟨∇gi(xj), x− xj⟩+ gi(xj) ≤ gi(x), i = 1, 2, . . . ,m,j = 0, 1, . . . , p (3)

Îñêiëüêè äëÿ äîâiëüíîãî x ∈ X, gi(x) ≤ 0, i = 1, 2, . . . ,m, òî âíàñëiäîê (3)
âèêîíóþòüñÿ íåðiâíîñòi

⟨∇gi(xj), x− xj⟩+ gi(xj) ≤ 0, i = 1, 2, . . . ,m,j = 0, 1, . . . , p,
òîáòî x ∈ Xp, ùî é òðåáà áóëî äîâåñòè.

Íåõàé xp+1 � ðîçâ'ÿçîê çàäà÷i (4):

minL{F (x)|x ∈ Xp.}. (4)

ßêùî xp+1 ∈ X, òî xp+1 = arg minL{F (x)|x ∈ X}, îñêiëüêè X ⊆ Xp. ßêùî
xp+1 íå çàäîâîëüíÿ¹ õî÷à á îäíå ç îáìåæåíü, ùî îïèñóþòü äîïóñòèìó îáëàñòü
çàäà÷i (1), òî âèäiëèìî ìíîæèíó Jp+1 = {i|gi(xp+1) > 0} i äî íåðiâíîñòåé, ùî
âèçíà÷àþòü äîïóñòèìó îáëàñòü ëiíiéíî¨ âåêòîðíî¨ çàäà÷i (4) Xp äîäàìî óìîâó
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⟨∇gi(xp+1), x− xp+1⟩+ gi(xp+1) ≤ 0, i = {i ∈ Jp+1|gi(xp+1) = max
k∈Jp+1

gk(xp+1)}
Îòðèìà¹ìî íîâèé ìíîãîãðàííèê Xp+1 i âèêîíà¹ìî íîâó iòåðàöiþ àëãîðèòìó,
ðîçâ'ÿçóþ÷è çàäà÷ó minL{F (x)}|x ∈ Xp+1}. Ïðîöåñ ðîçâ'ÿçóâàííÿ ââàæà¹òüñÿ
çàêií÷åíèì, ÿêùî íà äåÿêîìó s-ìó êðîöi îäåðæàíå xs ∈ X.

Äëÿ ðîçâ'ÿçóâàííÿ äîïîìiæíèõ ëiíiéíèõ çàäà÷ äîöiëüíî çàñòîñîâóâàòè äâî-
¨ñòèé ñèìïëåêñ-ìåòîä, ÿêèé äîçâîëÿ¹ âèêîðèñòàòè îäåðæàíèé íà ïîïåðåäíüîìó
êðîöi ðîçâ'ÿçîê ÿê áàçèñíèé äëÿ ïîíîâëåíî¨ îáëàñòi.

3. Ñõåìà àëãîðèòìó. 0-é êðîê. Âèáèðà¹ìî äîâiëüíó òî÷êó x0 ≥ 0. Áóäó¹ìî
ìíîãîãðàííèê X0 = {x ∈ Rn|⟨∇gi(x0), x − x0⟩ + gi(x0), x ≥ 0, i = 1, . . . ,m}
i ðîçâ'ÿçó¹ìî çàäà÷ó minL{F (x)|x ∈ X0} äâî¨ñòèì ñèìïëåêñ ìåòîäîì. Íåõàé
x1 = arg minL{F (x)|x ∈ X0}. ßêùî x1 ∈ X, òî çàäà÷à (1) ðîçâ'ÿçàíà, iíàêøå
ïåðåõîäèìî äî êðîêó s(s ≥ 1).

s - àëãîðèòìó êðîê àëãîðèòìó.
Âèäiëÿ¹ìî ìíîæèíó Js = {i|gi(xs) > 0}. Áóäó¹ìî ìíîãîãðàííèê Xs, äîäàâøè

äî îáìåæåíü, ùî âèçíà÷àþòü Xs−1, íåðiâíiñòü ⟨∇gi(xs), x− xs⟩ + gi(xs) ≤ 0,
i ∈ Ns = {j ∈ Js|gj(xs) = max

k∈Js
gk(xs)}. Ðîçâ'ÿçó¹ìî çàäà÷ó minL{F (x)|x ∈ Xs}.

Íåõàé xs+1 = arg minL{F (x)|x ∈ Xs. ßêùî xs+1 ∈ X, òî çàäà÷à (1) ðîçâ'ÿçàíà,
iíàêøå ïåðåõîäèìî äî êðîêó s+ 1.

Òåîðåìà 1. ßêùî ôóíêöi¨ gi(x), i = 1, 2, . . . ,m îïóêëi i íåïåðåðâíî äèôåðåí-
öiéîâíi i ÿêùî çàäà÷à (1) ìà¹ ñêií÷åííèé ðîçâ'ÿçîê, òî ïîñëiäîâíiñòü òî÷îê,
ïîðîäæåíà äàíèì àëãîðèòìîì, çáiãà¹òüñÿ äî ëåêñèêîðàôi÷íî îïòèìàëüíîãî
ðîçâ'ÿçêó çàäà÷i (1).

Äîâåäåííÿ. ßêùî çàäà÷à (1) ìà¹ ñêií÷åííèé ëåêñèêîãðàôi÷íî îïòèìàëüíèé
ðîçâ'ÿçîê x∗, òî, ïî÷èíàþ÷è ç äåÿêîãî íîìåðà p ïîñëiäîâíiñòü òî÷îê {xp} ìiñòè-
òüñÿ â îáìåæåíié ìíîæèíi. Íåõàé {xk} � ïiäïîñëiäîâíiñòü ïîñëiäîâíîñòi {xp}, ùî
çáiãà¹òüñÿ äî x∗. Ðîçãëÿíåìî ïiäïîñëiäîâíiñòü {xt} òî÷îê, äëÿ ÿêèõ âiäñiêàþ÷à
ãiïåðïëîùèíà, ïîðîäæåíà âiäíîñíî i-ãî îáìåæåííÿ, ⟨∇gi(xt), x− xt⟩+gi(xt) ≤ 0,
i ∈ {1, . . . ,m}. ßêùî íà êîæíié iòåðàöi¨ äîäàâàòè ãiïåðïëîùèíó ùîäî íàéñèëü-
íiøîãî (i ∈ Ns) îáìåæåííÿ, òî, àáî ïî÷èíàþ÷è ç äåÿêîãî íîìåðà k ≥ k0 âèêîíà¹-
òüñÿ îáìåæåííÿ gi(xk) ≤ 0, òîáòî xk íàëåæèòü îáëàñòi äîïóñòèìèõ çíà÷åíü, àáî
ïiäïîñëiäîâíiñòü {xt} íåñêií÷åííà. Ó âèïàäêó, êîëè ïiäïîñëiäîâíiñòü {xt} íå-
ñêií÷åííà, äëÿ áóäü-ÿêîãî t′ > t âèêîíó¹òüñÿ ⟨∇gi(xt), xt′ −xt⟩+ gi(xt) ≤ 0, çâiä-
êè çà íåðiâíiñòþ Êîøi-Áóíÿêîâñüêîãî îòðèìà¹ìî gi(xt) ≤ ∥∇gi(xt)∥∥xt′ − xt∥.
Âðàõîâóþ÷è, ùî ∥xi − xt∥ → 0,∥∇gi(xt)∥ → ∥∇gi(x∗)∥ ç îñòàííüî¨ íåðiâíîñòi
âèïëèâà¹ gi(xt) → gi(x∗) ≤ 0, òîáòî x∗ � ëåêñèêîãðàôi÷íî îïòèìàëüíèé ðîçâ'ÿ-
çîê çàäà÷i (1). Ç iíøîãî áîêó, ÿêùî x̃ � îïòèìàëüíèé ðîçâ'ÿçîê çàäà÷i (1), òî íà
êîæíié iòåðàöi¨ àëãîðèòìó ñïðàâåäëèâà íåðiâíiñòü F (xt) ≤L F (x̃), çâiäêè âèïëè-
âà¹ ïðè ãðàíè÷íîìó ïåðåõîäi, ùî F (x∗) ≤L F (x̃). Îòæå, x∗ � ëåêñèêîãðàôi÷íî
îïòèìàëüíèé ðîçâ'ÿçîê çàäà÷i (1). Òåîðåìà äîâåäåíà.

Îäåðæàííÿ ïîñëiäîâíîñòi {xs} â çàïðîïîíîâàíîìó ìåòîäi ÿê i îäíîêðèòå-
ðiàëüíié îïòèìiçàöi¨ çäiéñíþ¹òüñÿ òàêèì ÷èíîì, ùî êîæíà iç òî÷îê xs ¹ íå-
äîïóñòèìîþ òî÷êîþ. Òîìó ïðîöåñ îá÷èñëåííÿ íå ìîæíà çóïèíÿòè íàâiòü ïðè
äîñèòü âåëèêèõ s, ëèøå êîëè îòðèìà¹ìî äîïóñòèìó òî÷êó. Çáiæíiñòü äî ëåêñè-
êîãðàôi÷íî îïòèìàëüíîãî ðîçâ'ÿçêó àëãîðèòì ãàðàíòó¹ ó òîìó âèïàäêó, ÿêùî
äîïóñòèìà ìíîæèíà îïóêëà.
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Äëÿ iëþñòðàöi¨ ðîçðîáëåíîãî àëãîðèòìó ðîçãëÿíåìî íàñòóïíó çàäà÷ó.

Ïðèêëàä 1. Çíàéòè

maxLF (x) = (x1 + x2, 2x1 + x2)

ïðè óìîâàõ

g1(x) = (x1 − 1)2 + x22 − 1 ≤ 0,

g2(x) = x21 + x22 − 1 ≤ 0,

x1 ≥ 0, x2 ≥ 0.

Ðîçâ'ÿçàííÿ. Íåõàé x0 = (1, 1). Çàìiíèìî íåëiíiéíó çàäà÷ó íà ëiíiéíó. Äëÿ
öüîãî ïðåäñòàâèìî äîïóñòèìó ìíîæèíó ó âèãëÿäi îïóêëî¨ ìíîãîãðàííî¨ ìíîæè-
íè: ∇g1(x) = (2(x1 − 1), 2x2), ∇g2(x) = (2x1, 2x2), ∇g1(x0) = (0, 2), ∇g2(x0) =
(2, 2), g1(x0) = 0, g2(x0) = 1, J0 = {1, 2}. Òîäi ëiíiéíà çàäà÷à ëåêñèêîãðàôi÷íî¨
îïòèìiçàöi¨ íàáóâà¹ âèãëÿäó:

⟨(0, 2), (x1 − 1, x2 − 1)⟩+ 0 ≤ 0,
⟨(2, 2), (x1 − 1, x2 − 1)⟩+ 1 ≤ 0,
x1 ≥ 0, x2 ≥ 0

àáî
L

max(x1 + x2, 2x1 + x2),

2x2 − 2 ≤ 0,
2x1 + 2x2 − 3 ≤ 0
x1 ≥ 0, x2 ≥ 0

Ãåîìåòðè÷íà iíòåðïðåòàöiÿ ïî÷àòêîâî¨ òà äîïîìiæíî¨ çàäà÷ çîáðàæåíà íà ðèñ. 1.

Ðèñ. 1

Íàóê. âiñíèê Óæãîðîä óí-òó, 2015, âèï. �2 (27)



74 Ì. Ì. ËÎÌÀÃÀ

Îïòèìàëüíèì ðîçâ'ÿçêîì ëiíiéíî¨ âåêòîðíî¨ çàäà÷i ¹ x1 = (3
2
, 0), x1 /∈ M1,

òîìó J1 = {2},N1 = J1 i â íàñòóïíó ëiíiéíó çàäà÷ó ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨
òðåáà ââåñòè îäíå äîäàòêîâå îáìåæåííÿ. Îá÷èñëèìî ∇g1(x1) = (1, 0),∇g2(x1) =
(3, 0), g1(x1) = −3

4
, g2(x1) = 5

4
. Íà äðóãîìó êðîöi îòðèìà¹ìî íàñòóïíó âåêòîðíó

ëiíiéíó çàäà÷ó:
L

max(x1 + x2, 2x1 + x2),

â îáëàñòi M2:
2x2 − 2 ≤ 0,
2x1 + 2x2 − 3 ≤ 0,
3x1 − 13

4
≤ 0,

x1 ≥ 0, x2 ≥ 0

Ãåîìåòðè÷íà iíòåðïðåòàöiÿ îòðèìàíî¨ âåêòîðíî¨ ëiíiéíî¨ çàäà÷i i ïî÷àòêîâî¨ çî-
áðàæåíà íà ðèñ. 2.

Ðèñ. 2

Îïòèìàëüíèì ðîçâ'ÿçêîì çàäà÷i äðóãîãî êðîêó ¹ x2 = (1.083333333, 0.4166666667).
x2 /∈ M2, òîìó ïðîäîâæó¹ìî ðîçâ'ÿçóâàííÿ çàäà÷i. Àëãîðèòì âèêîíó¹ìî äî òèõ
ïið, ïîêè íå îòðèìà¹ìî òî÷êó, ùî íàëåæèòü äîïóñòèìié ìíîæèíi ïî÷àòêîâî¨
çàäà÷i. Íàáëèæåíèé îïòèìàëüíèé ðîçâ'ÿçîê x∗ = (0.7071085077, 0.7071050549)
çíàéäåìî íà 18 iòåðàöi¨ àëãîðèòìó. F (x∗) = (1.414213563, 2.121322070).

4.Âèñíîâîê.
Äîñëiäæåíî îïóêëó çàäà÷ó ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ ç ëiíiéíèìè êðèòå-

ðiàëüíèìè ôóíêöiÿìè. Ïîáóäîâàíî òà îá ðóíòîâàíî àïðîêñèìàöiéíèé àëãîðèòì
äî ðîçâ'ÿçàííÿ îïóêëèõ çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨, îñíîâàíèé íà âèêî-
ðèñòàííi ¨äåé ìåòîäiâ ëiíåàðèçàöi¨, âiäñiêàþ÷èõ ïëîùèí òà ëåêñèêîãðàôi÷íîãî
ñèìïëåêñ-àëãîðèòìó. Çà ðîçðîáëåíèì àëãîðèòìîì ïðîöåñ ðîçâ'ÿçàííÿ îïóêëî¨
çàäà÷i ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòèìiçàöi¨ çâîäèòüñÿ äî ðîçâ'ÿçàííÿ ïîñëiäîâíîñòi äî-
ïîìiæíèõ ëåêñèêîãðàôi÷íèõ çàäà÷ ëiíiéíîãî ïðîãðàìóâàííÿ. Çàïðîïîíîâàíà
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ñõåìà äîçâîëÿ¹ îòðèìóâàòè ðîçâ'ÿçêè îïóêëèõ çàäà÷ ëåêñèêîãðàôi÷íî¨ îïòè-
ìiçàöi¨, âèêîðèñòîâóþ÷è ñèìïëåêñíèé àëãîðèòì [3]. Ïåðñïåêòèâíèì íàïðÿìêîì
âèãëÿäà¹ i àäàïòàöiÿ àëãîðèòìó äëÿ áàãàòîïðîöåñîðíèõ ñåðåäîâèù.
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