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Abstract. In this paper we obtained the estimates in the supremum norm of the deviations of a
homogeneous and isotropic random field from the constructed model of this field.
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∫ ∞
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∫ ∞
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∫ ∞
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M2α−1

)
2 · 42(1−α)t2απ2α
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l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
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l +
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)2α ∫ λl+1
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∫ ∞
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×
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l=0
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2
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∫ ∞
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L = {λ0, ..., λN} [0,∞) λl <
λl+1 λl+1 − λl = Λ

N−1 , l = 0, ..., N − 2



σ0 ≤
[

42(1−α)+1T 2απ2α
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(
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Λ
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F (Λ) +
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2

)2α ∫ Λ

0

λ2αdF (λ)

)
+ 8M(F (+∞) − F (Λ))+

+
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(2α − 1)M2α−1

∫ ∞

0

λ2αdF (λ)
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2

.

0 < α ≤ 1 0 < β ≤ 1

|Jk(tλ) − Jk(sλ)| ≤ 41−απα · 1
kα

(
λα|s − t|α + λα+β |s − t|β |s + t|α)

.

I1 = −1
4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos
(
u sin

(
ϕ +

π

k

))
dϕ +

1
4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos(u sin ϕ)dϕ,

I2 = −1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin
(
u sin

(
ϕ +

π

k

))
dϕ +

1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin(u sinϕ)dϕ.

I1 I2

|Jk(tλ) − Jk(sλ)| =
1
π

∣∣∣∣
(
−1

4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos
(
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(
ϕ +

π

k

))
dϕ+

+
1
4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos(tλ sin ϕ)dϕ +
1
4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos
(
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(
ϕ +

π

k

))
dϕ−

−1
4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos(sλ sin ϕ)dϕ

)
+

(
−1

4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin
(
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(
ϕ +

π

k

))
dϕ+

+
1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin(tλ sin ϕ)dϕ +
1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin
(
sλ sin

(
ϕ +

π

k

))
dϕ−

−1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin(sλ sin ϕ)dϕ

)
|= 1

π
|S1 + S2| ≤ 1

π
(|S1| + |S2|) .

|S1|

|S1| =
1
4

∣∣∣∣
∫ π

−π

cos(kϕ)
[
(cos(tλ sin ϕ) − cos(sλ sin ϕ)) −

(
cos

(
tλ sin

(
ϕ +

π

k

))
−

− cos
(
sλ sin

(
ϕ +

π

k

)))]
dϕ

∣∣∣ ≤ 1
2

∫ π

−π

| cos(kϕ)| ·
∣∣∣∣sin λ(s + t) sin ϕ

2
×

× sin
λ(s − t) sin ϕ

2
− sin

λ(s + t) sin(ϕ + π
k )

2
sin

λ(s − t) sin(ϕ + π
k )

2

∣∣∣∣ dϕ =

=
1
2

∫ π

−π

| cos(kϕ)|
∣∣∣∣sin λ(s + t) sin ϕ

2

(
sin

λ(s − t) sin ϕ

2
−

− sin
λ(s − t) sin(ϕ + π

k )
2

)
+ sin

λ(s − t) sin(ϕ + π
k )

2

(
sin

λ(s + t) sin ϕ

2
−



− sin
λ(s + t) sin(ϕ + π

k )
2

)∣∣∣∣ dϕ =
∫ π

−π

| cos(kϕ)| ·
∣∣∣∣sin λ(s + t) sin ϕ

2
×

× cos
λ(s − t)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
4

sin
λ(s − t)(sin ϕ − sin(ϕ + π

k ))
4

+

+ cos
λ(s + t)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
4

sin
λ(s + t)(sin ϕ − sin(ϕ + π

k ))
4

×

× sin
λ(s − t) sin(ϕ + π

k )
2

∣∣∣∣ dϕ ≤
∫ π

−π

(∣∣∣∣sin λ(s − t)(sin ϕ − sin(ϕ + π
k ))

4

∣∣∣∣+
+

∣∣∣∣sin λ(s − t) sin(ϕ + π
k )

2
sin

λ(s + t)(sin ϕ − sin(ϕ + π
k ))

4

∣∣∣∣
)

dϕ ≤

≤ 2π

(
λα|s − t|α (

π
2k

)α

2α
+

λβ |s − t|βλα|s + t|α (
π
2k

)α

2β · 2α

)
.

|S2|

|Jk(tλ) − Jk(sλ)| ≤ 1
π

[
2π

(
λα|s − t|α (

π
2k

)α

2α
+

λβ |s − t|βλα|s + t|α (
π
2k

)α

2β · 2α

)
+

+2π

(
λα|s − t|α (

π
2k

)α

2α
+

λβ |s − t|βλα|s + t|α (
π
2k

)α

2β · 2α

)]
=

= 41−απα 1
kα

(
λα|s − t|α + λα+β |s − t|β |s + t|α)

.
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0 < α ≤ 1

|Jk(tλ) − Jk(tu) − Jk(sλ) + Jk(su)| ≤ 2 · 41−α|λ − u|α|s − t|α
( π

2k

)α

×

×
(

1 +
|λ + u|α|s − t|α

4α
+

|t + s|α(λα + 2uα)
2α

+
|t + s|2αuα|λ + u|α

4α · 2α

)
.

Jk(tλ) =
1
π

(
−1

4

∫ π

−π

cos(kϕ) cos
(
tλ sin

(
ϕ +

π

k

))
dϕ +

1
4

∫ π

−π

cos(kϕ)×

× cos(tλ sin ϕ)dϕ − 1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin
(
tλ sin

(
ϕ +

π

k

))
dϕ+

+
1
4

∫ π

−π

sin(kϕ) sin(tλ sin ϕ)dϕ

)
,

|Jk(tλ) − Jk(tu) − Jk(sλ) + Jk(su)| =
1
π

∣∣∣∣14
∫ π

−π

cos(kϕ)
(
cos

(
tu sin

(
ϕ +

π

k

))
−

− cos
(
tλ sin

(
ϕ +

π

k

))
− cos(tu sinϕ) + cos(tλ sin ϕ)−



− cos(sλ sin ϕ) + cos
(
sλ sin

(
ϕ +

π

k

))
+ cos(su sinϕ)−

− cos
(
su sin

(
ϕ +

π

k
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1
4

∫ π

−π

sin(kϕ)
(
sin

(
tu sin

(
ϕ +

π

k

))
−

− sin
(
tλ sin

(
ϕ +

π

k

))
− sin(tu sinϕ) + sin(tλ sin ϕ)−

− sin(sλ sin ϕ) + sin
(
sλ sin

(
ϕ +

π

k

))
+ sin(su sinϕ)−

− sin
(
su sin

(
ϕ +

π

k

)))
dϕ

∣∣∣ =
1
π
|K1 + K2| ≤ 1

π
(|K1| + |K2|) .

|K1| |K2|
|S1| |S2|

|K1| ≤ 2
∫ π

−π

| cos(kϕ)| ·
[∣∣∣∣sin λ(t + s) sin ϕ

2
cos

(λ − u)(s − t)(sin ϕ + sin(ϕ + π
k ))

8
×

× sin
(λ − u)(s − t) cos(ϕ + π

2k ) sin(− π
2k )

4
cos

(λ + u)(s − t) sin ϕ

4

∣∣∣∣ +

+
∣∣∣∣sin (λ − u)(s − t) sin(ϕ + π

k )
4

sin
(λ + u)(s − t)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
8

×

× sin
λ(t + s) sin ϕ

2
sin

(λ + u)(s − t) cos(ϕ + π
2k ) sin π

2k

4

∣∣∣∣ +

+
∣∣∣∣sin (λ − u)(s − t) sin(ϕ + π

k )
4

cos
(λ + u)(s − t) sin(ϕ + π

k )
4

×

× cos
λ(t + s)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
4

sin
λ(t + s) cos(ϕ + π

2k ) sin(− π
2k )

2

∣∣∣∣ +

+
∣∣∣∣sin u(s − t) sin ϕ

2
cos

(λ − u)(t + s)(sin ϕ + sin(ϕ + π
k ))

8
×

× sin
(λ − u)(t + s) cos(ϕ + π

2k ) sin(− π
2k )

4
cos

(λ + u)(t + s) sin ϕ

4

∣∣∣∣ +

+
∣∣∣∣sin (λ − u)(t + s) sin(ϕ + π

k )
4

sin
u(s − t) sin ϕ

2
×

× sin
(λ + u)(t + s)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
8

sin
(λ + u)(t + s) cos(ϕ + π

2k ) sin π
2k

4

∣∣∣∣ +

+
∣∣∣∣sin (λ − u)(t + s) sin(ϕ + π

k )
4

cos
(λ + u)(t + s) sin(ϕ + π

k )
4

×

× cos
u(s − t)(sin ϕ + sin(ϕ + π

k ))
4

sin
u(s − t) cos(ϕ + π

2k ) sin(− π
2k )

2

∣∣∣∣
]

dϕ ≤

≤ 41−απ|λ − u|α|s − t|α
( π

2k

)α
(

1 +
|λ + u|α|s − t|α

4α
+

+
|t + s|α(λα + 2uα)

2α
+

|t + s|2αuα|λ + u|α
4α · 2α

)
,



|K2| ≤ 41−απ|λ − u|α|s − t|α
( π

2k

)α
(

1 +
|λ + u|α|s − t|α

4α
+

+
|t + s|α(λα + 2uα)

2α
+

|t + s|2αuα|λ + u|α
4α · 2α

)
.

|Jk(tλ) − Jk(tu) − Jk(sλ) + Jk(su)| ≤ 2 · 41−α|λ − u|α|s − t|α
( π

2k

)α

×

×
(

1 +
|λ + u|α|s − t|α

4α
+

|t + s|α(λα + 2uα)
2α

+
|t + s|2αuα|λ + u|α

4α · 2α

)
.

�
1
2 < α ≤ 1

∫ ∞
0

λ2αdF (λ) < ∞

τ2

(
M∑

k=1

cos(kx)
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ 42(2−α)|s − t|2α
(π

2

)2α

M

(
M∑

k=1

cos2(kx) · 1
k2α

)
N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

[( |s − t|(1 + C)
4

)2α

+
( |t + s|

2

)2α

(1 + 2Cα)+

+
( |t + s|2λl+1(1 + C)

8

)2α
]∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+18·43−2α|s−t|2αM

M∑
k=1

cos2(kx)
(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) + 22αΛ2α(F (+∞) − F (Λ))
)

,

τ2

(
M∑

k=1

sin(kx)
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη2,k(λ)

)
≤

≤ 42(2−α)|s − t|2α
(π

2

)2α

M

(
M∑

k=1

sin2(kx) · 1
k2α

)
N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

[( |s − t|(1 + C)
4

)2α

+
( |t + s|

2

)2α

(1 + 2Cα)+

+
( |t + s|2λl+1(1 + C)

8

)2α
]∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+18 ·43−2α|s−t|2αM

M∑
k=1

sin2(kx)
(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) + 22αΛ2α(F (+∞) − F (Λ))
)

,

C = max0<l≤N−2
λl+1
λl

a1, a2, ..., an

(a1 + a2 + ... + an)2 ≤ n(a2
1 + a2

2 + ... + a2
n),



τ2

(
M∑

k=1

cos(kx)
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ M
M∑

k=1

cos2(kx)
N−1∑
l=0

τ2

(∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ M
M∑

k=1

cos2(kx)
N−1∑
l=0

θ2

(∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
=

= M

M∑
k=1

cos2(kx)
N−1∑
l=0

sup
m≥1

[
2m · m!
(2m)!

×

×E

(∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)2m
⎤
⎦

1
m

.

ξ Eξ = 0
Eξ2k+1 = 0 Eξ2k = (2k)!

2k·k!σ
2k ζl ηi,k(λ)

i = 1, 2 l ≤
N − 2

E

(∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)2m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

E

(∫ λl+1

λl

|Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl)|2dF (λ)

)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

E

(∫ λl+1

λl

(
4 · 42(1−α)|λ − ζl|2α|s − t|2α

( π

2k

)2α
(

1 +
|λ + ζl|α|s − t|α

4α
+

+
|t + s|α(λα + 2ζα

l )
2α

+
|t + s|2αζα

l |λ + ζl|α
4α · 2α

)2
)

dF (λ))m =
(2m)!

2m · m!
4m×

× 42m(1−α)
( π

2k

)2mα

|s − t|2mαE

(∫ λl+1

λl

|λ − ζl|2α

(
1 +

|λ + ζl|α|s − t|α
4α

+

+
|t + s|α(λα + 2ζα

l )
2α

+
|t + s|2αζα

l |λ + ζl|α
4α · 2α

)2

dF (λ)

)m

=
(2m)!

2m · m!
4m×

× 42m(1−α)
( π

2k

)2mα

|s − t|2mα

∫ λl+1

λl

(∫ λl+1

λl

|λ − u|2α

(
1 +

|λ + u|α|s − t|α
4α

+

+
|t + s|α(λα + 2uα)

2α
+

|t + s|2αuα|λ + u|α
4α · 2α

)2

dF (λ)

)m

dFl(u) ≤

≤ (2m)!
2m · m!

4m · 42m(1−α)
( π

2k

)2mα

|s − t|2mα|λl+1 − λl|2mα×



×
∫ λl+1

λl

(∫ λl+1

λl

(
1 +

λα
(
1 + u

λ

)α |s − t|α
4α

+
|t + s|αλα(1 + 2

(
u
λ

)α)
2α

+

+
|t + s|2αuαλα

(
1 + u

λ

)α

4α · 2α

)2

dF (λ)

⎞
⎠

m

dFl(u)

≤ (2m)!
2m · m!

4m · 42m(1−α)×

×
( π

2k

)2mα

|s − t|2mα|λl+1 − λl|2mα

⎛
⎝∫ λl+1

λl

⎛
⎝1 +

λα
(
1 + λl+1

λl

)α

|s − t|α
4α

+

+
|t + s|αλα

(
1 + 2

(
λl+1
λl

)α)
2α

+
|t + s|2αλα

l+1λ
α

(
1 + λl+1

λl

)α

4α · 2α

⎞
⎠

2

dF (λ)

⎞
⎟⎠

m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

4m · 42m(1−α)
( π

2k

)2mα

|s − t|2mα|λl+1 − λl|2mα×

×
(

4
∫ λl+1

λl

(
1 +

λ2α(1 + C)2α|s − t|2α

42α
+

|t + s|2αλ2α(1 + 2Cα)2

22α
+

+
|t + s|4αλ2α

l+1λ
2α(1 + C)2α

42α · 22α

)
dF (λ)

)m

=
(2m)!

2m · m!
4m · 42m(1−α)

( π

2k

)2mα

×

×|s−t|2mα|λl+1−λl|2mα4m

[
b2
l +

( |s − t|(1 + C)
4

)2α ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ) +
( |t + s|

2

)2α

×

× (1 + 2Cα)2
∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ) +
( |t + s|2λl+1(1 + C)

8

)2α ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

]m

.

l = N − 1 |sinx| ≤ xα 1
2 < α ≤ 1

|λ + u| |t + s|

E
(∫ ∞

Λ

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)
)2m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

(∫ ∞

Λ

|Jk(tλ) − Jk(tΛ) − Jk(sλ) + Jk(sΛ)|2dF (λ)
)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

(
64

∫ ∞

Λ

(
3
|λ − Λ|α|s − t|α

4α
+ 3

Λα|s − t|α
2α

)2

dF (λ)

)m

=

=
(2m)!

2m · m!
4(3−2α)m9m|s − t|2mα

(∫ ∞

Λ

(|λ − Λ|α + 2αΛα)2 dF (λ)
)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

4(3−2α)m18m|s − t|2mα

(∫ ∞

Λ

(|λ − Λ|2α + 22αΛ2α
)
dF (λ)

)m

=

=
(2m)!

2m · m!
4(3−2α)m18m|s − t|2mα

(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) +
∫ ∞

Λ

22αΛ2αdF (λ)
)m

=

=
(2m)!

2m · m!
4(3−2α)m18m|s−t|2mα

(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) + 22αΛ2α(F (+∞) − F (Λ))
)m

.



τ2

(
M∑

k=1

cos(kx)
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(tλ) − Jk(tζl) − Jk(sλ) + Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ M

M∑
k=1

cos2(kx)

[
42(2−α)|s − t|2α

( π

2k

)2α N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

(( |s − t|(1 + C)
4

)2α

+
( |t + s|

2

)2α

(1 + 2Cα)+

+
( |t + s|2λl+1(1 + C)

8

)2α
)∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+ 18 · 43−2α|s − t|2α×

×
(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) + 22αΛ2α(F (+∞) − F (Λ))
)]

= 42(2−α)|s − t|2α
(π

2

)2α

×

× M

M∑
k=1

(
cos2(kx) · 1

k2α

) N−2∑
l=0

| λl+1 − λl |2α

(
b2
l +

[( |s − t|(1 + C)
4

)2α

+

+
( |t + s|

2

)2α

(1 + 2Cα) +
( |t + s|2λl+1(1 + C)

8

)2α
] ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+18·43−2α|s−t|2αM

M∑
k=1

cos2(kx)
(∫ ∞

Λ

|λ − Λ|2αdF (λ) + 22αΛ2α(F (+∞) − F (Λ))
)

.

�

1
2 < α ≤ 1

∫ ∞
0 λ2αdF (λ)

τ2

(
M∑

k=1

(cos(kx) − cos(ky))
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ 2 · 42(1−α)s2απ2αM

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2
1

k2α

N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

(
s(1 + C)

2

)2α ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+ 4M

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2(F (+∞) − F (Λ)),



τ2

(
M∑

k=1

(sin(kx) − sin(ky))
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη2,k(λ)

)
≤

≤ 2 · 42(1−α)s2απ2αM

M∑
k=1

(sin(kx) − sin(ky))2
1

k2α

N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

(
s(1 + C)

2

)2α ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+ 4M
M∑

k=1

(sin(kx) − sin(ky))2(F (+∞) − F (Λ)).

τ2

(
M∑

k=1

(cos(kx) − cos(ky))
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ M

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2
N−1∑
l=0

τ2

(∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ M

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2
N−1∑
l=0

θ2

(∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
= M×

×
M∑

k=1

(cos(kx)−cos(ky))2
N−1∑
l=0

sup
m≥1

⎡
⎣2m · m!

(2m)!
E

(∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)2m
⎤
⎦

1
m

.

[
2m·m!
(2m)! E

(∫ λl+1

λl
(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)2m
] 1

m

τ2

(
M∑

k=1

(cos(kx) − cos(ky))
N−1∑
l=0

∫ λl+1

λl

(Jk(sλ) − Jk(sζl))dη1,k(λ)

)
≤

≤ 2 · 42(1−α)s2απ2αM

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2
1

k2α

N−2∑
l=0

|λl+1 − λl|2α×

×
(

b2
l +

(
s(1 + C)

2

)2α ∫ λl+1

λl

λ2αdF (λ)

)
+

+ 4M

M∑
k=1

(cos(kx) − cos(ky))2(F (+∞) − F (Λ)).

�

ν > 1
2

∫ ∞
0 λ2νdF (λ)



τ2

( ∞∑
k=M+1

cos(kx)
∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)

)
≤

≤ 2 · 42(1−α)π2α(
ln

(
1 + 1

|s−t|
))2δ

∞∑
k=M+1

(
cos2(kx) · 1

k2α

)
×

×
((

δ

α

)2δ ∫ ∞

0

λ2αdF (λ) +
(

δ

β

)2δ

|s + t|2α

∫ ∞

0

λ2νdF (λ)

)
,

τ2

( ∞∑
k=M+1

sin(kx)
∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη2,k(λ)

)
≤

≤ 2 · 42(1−α)π2α(
ln

(
1 + 1

|s−t|
))2δ

∞∑
k=M+1

(
sin2(kx) · 1

k2α

)
×

×
((

δ

α

)2δ ∫ ∞

0

λ2αdF (λ) +
(

δ

β

)2δ

|s + t|2α

∫ ∞

0

λ2νdF (λ)

)
,

α
δ ≤ 1 1

2 < α ≤ 1 δ > 0 0 < β ≤ 1

τ2

( ∞∑
k=M+1

cos(kx)
∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)

)
≤

≤
∞∑

k=M+1

cos2(kx)τ2

(∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)
)

≤

≤
∞∑

k=M+1

cos2(kx)θ2

(∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)
)

=

=
∞∑

k=M+1

cos2(kx) sup
m≥1

[
2m · m!
(2m)!

E
(∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)
)2m

] 1
m

.

h > 0 0 < γ ≤ 1

ln
(

1 +
1
h

)
=

1
γ

ln
(

1 +
1
h

)γ

≤ 1
γ

ln
(

1 +
(

1
h

)γ)
≤ 1

hγ · γ ,

hγ ≤ 1

γ ln(1+ 1
h) hγδ ≤ 1

γδ(ln(1+ 1
h ))δ δ > 0 γ · δ = α

hα ≤ 1(
α
δ

)δ (
ln

(
1 + 1

h

))δ
.



E
(∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dη1,k(λ)
)2m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

(∫ ∞

0

(Jk(tλ) − Jk(sλ))dF (λ)
)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

(∫ ∞

0

(
41−απα 1

kα
(λα|s − t|α + λα+β |s − t|β · |s + t|α)

)2

dF (λ)

)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

2 · 42m(1−α)π2mα

k2mα
×

×
(
|s − t|2α

∫ ∞

0

λ2αdF (λ) + |s − t|2β · |s + t|2α

∫ ∞

0

λ2(α+β)dF (λ)
)m

≤

≤ (2m)!
2m · m!

2 · 42m(1−α)π2mα

k2mα

1(
ln

(
1 + 1

|s−t|
))2mδ

×

((
δ

α

)2δ ∫ ∞

0

λ2αdF (λ) +
(

δ

β

)2δ

· |s + t|2α

∫ ∞

0

λ2(α+β)dF (λ)

)m

.

α β α = 1
2 + β β = ν− 1

2
2

1
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+
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∣∣∣∣
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∫ ∞

M

1
x2α

dx =
x1−2α

1 − 2α

∣∣∣∣
∞

M

=
1

(2α − 1)M2α−1
,



τ2(χM (t, x) − χM (s, y)) ≤ 2 · 42(2−α)|s − t|2α
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