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МИРОН НИКОЛЕСКУ (1903–1975): ШТРИХИ ДО НАУКОВОЇ БIОГРАФIЇ

Подано нарис життя i дiяльностi вiдомого румунського математика Мирона Николеску (1903–1975),
професора Чернiвецького i Бухарестського унiверситетiв.

We present an outline of life and activities of the famous Romanian mathematician Miron Nikolesku, a
professor of Chernivtsi and Bucharest universities.

Мирон Николеску
(27.08.1903 – 30.06.1975)

1. Вступ. Мирон Николеску – це вiдо-
мий румунський математик, який в 30-х ро-
ках був професором Чернiвецького унiвер-
ситету. 30 червня 2015 року минуло 40 рокiв
з дня його смертi i в зв’язку з цiєю датою
на науковiй конференцiї присвяченiй 100-

рiччю вiд дня народження К.М. Фiшмана та
М.К. Фаґе, що проходила в Чернiвцях з 1-
го по 4-е липня 2015 року, була проголоше-
на i доповiдь “Мирон Николеску – профе-
сор Чернiвецького унiверситету” [1]. Мирон
Николеску працював у Чернiвецькому унi-
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верситетi разом iз своїм старшим колегою,
вiдомим румунським математиком Симио-
ном Стоїловим (1873-1961), iм’я якого до-
бре вiдоме в Українi, зокрема, i завдяки ро-
сiйськомовним перекладам двох його найвi-
домiших праць [2],[3]. Крiм того, йому при-
свячена велика стаття в довiднику [4]. Iм’я
Мирона Николеску в Українi не настiльки
вiдоме, наприклад, в довiднику [4] воно не
згадується, хоча в [5] уже є. В Румунiї ви-
йшов ряд публiкацiй [6–10], присвячених М.
Николеску. У Чернiвцях у 1932 роцi вийшла
праця [11] з бiографiчними даними автора,
списком його праць i коротким їх викла-
дом. Крiм того, в науковiй бiблiотецi Чернi-
вецького унiверситету збереглися вiдбитки
[12–15] деяких праць Мирона Николеску. Цi-
каво, що на них, прiзвище автора пишется,
як Николеско (Nicolesco). Бiографiчнi вiдо-
мостi про М. Николеску є i у працi [16]. На
основi цих джерел i написана дана стаття,
що покликана познайомити українську гро-
мадськiсть з цим чудовим румунським ма-
тематиком, наукова дiяльнiсть якого заслу-
говує на глибше вивчення i подальший роз-
виток.

2. Бiографiчнi вiдомостi. Мирон Ни-
колеску народився 27 серпня 1903 року у мi-
стi Джурджу (Giurgiu) на пiвднi Румунiї, не-
далеко вiд Бухареста, у сiм’ї вчителя. Коли
сiм’я переїхала у Бухарест, вiн учився там
у лiцеї Матея Басараба [10] (за iншими да-
ними [16] Мiгая Вiтязула). Пiсля лiцею вiн
учився на факультетi наук Бухарестського
унiверситету на спецiальностi “математика”,
який закiнчив у 1924 роцi.

Далi Мирон Николеску переїжджає в Па-
риж, щоб продовжити математичну освiту
в Сорбоннi та Вищий нормальнiй школi, що
тривало до 1928 року. У 1926 роцi вiн отри-
мує диплом у Сорбоннi, а 5 травня 1928 року
захищає тут же докторську роботу "Foncti-
ons complexes dans le plan et dans l’espace"/
"Функцiї комплексної змiнної на площинi i
в просторi"/. Як сповiщає румунська Вiкi-
педiя, його науковим керiвником був Поль
Монтель, а в [10] твердиться, що тематика
дослiджень була вибрана пiд впливом кур-
су “Аналiтичнi функцiї двох змiнних”, який

читав Емiль Пiкар, i додається, що комiсiю
для захисту очолював Поль Монтель, а її
членами були Анрi Вiла i Жан Шасi.

У Чернiвецькому унiверситетi Мирон Ни-
колеску працював з 1928 по 1940 рiк. Про
цей перiод мова пiде пiзнiше.

У 1940 роцi М. Николеску повертається
до Бухареста, де працює професором ка-
федри диференцiального та iнтегрального
числення факультету наук Бухарестського
унiверситету. З 1948 року вiн професор, а
з 1964 року – завiдувач кафедри математи-
чного аналiзу цього ж унiверситету.

У 1936 роцi М. Николеску був обраний
членом-кореспондентом Академiї Наук Ру-
мунiї, а у 1953 – її дiйсним членом. У 1963
роцi вiн стає директором Математичного iн-
ституту Академiї, змiнивши на цiй посадi
С.Стоїлова. У 1966 роцi М. Николеску став
Президентом АН Румунiї i займав цей пост
до своєї смертi 30 червня 1975 року.

3. Чернiвецький унiверситет i Ми-
рон Николеску. Чернiвецький унiверси-
тет був вiдкритий у 1875 роцi до 100-лiття
австрiйського правлiння на Буковинi. Ви-
кладання математичних дисциплiн на фiло-
софському факультетi почалося у 1876 ро-
цi з приходом Леопольда Ґеґенбауера (1849-
1903). Його у 1878 роцi змiнив Ґустав фон
Ешерiх (1849-1935), що працював до 1882
року, а пiсля нього у 1883-1886 роках мате-
матику читав Адольф Мiґоттi (1850-1886). З
1986 року i до своєї смертi спочатку екстра-
ординарним, а потiм i ординарним (з 1887
року) професором математики був Антон
Пухта (1851-1903).

Роберт Даублебскi фон Штернек (1871-
1928) працював у Чернiвецькому унiверси-
тетi з 1904 по 1907 рiк, а Йосип Племель
(1873-1967) з 1907 по 1918 рiк. Разом з Йоси-
пом Племелем працювали i Ганс Ган (1879-
1934) (з 1909 по 1916, а фактично по 1914
рiк), Мiхаел Радакович (1866-1934), що був
у 1906-1915 роках професором теоретичної
фiзики, та Ервiн Круппа (1885-1967), з 1911
року приват-доцент з геометрiї. Щодо ав-
стрiйського перiоду розвитку математики в
Чернiвецькому унiверситетi детальнiшу iн-
формацiю див. у працях [17–19]. Ми бачи-
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мо, що в австрiйський перiод, який тривав
формально до 1918, а фактично до 1914 ро-
ку, у Чернiвецькому унiверситетi працюва-
ло досить багато вiдомих i тепер математи-
кiв, особливо це стосується Йосипа Племеля
i Ганса Гана.

Ця тенденцiя збереглася i в румунський
перiод розвитку унiверситету. Тiльки коли
в австрiйський перiод Чернiвецький унiвер-
ситет у царинi математики збагачувався ма-
тематичними традицiями Вiдня i Ґеттiнґе-
на, де у свiй час вчилися Й. Племель i Г.
Ган, то в румунський перiод, який тривав
з 1918 по 1940 рiк, вiн зазнав впливу Па-
рижа, iншого всесвiтньовiдомого математи-
чного центру. Це сталося передусiм завдя-
ки Симиону Стоїлову (1873-1961), видатно-
му румунському математику, який вчився в
Сорбоннi, слухаючи лекцiї Е. Пiкара, А. Пу-
анкаре, Е. Ґурса, Ж. Адамара, Е. Бореля
та А.Лебега. С. Стоїлов був у Чернiвецько-
му унiверситетi професором з теорiї фун-
кцiй i вищої алгебри, пропрацювавши тут
кращi свої роки з 1923 по 1939 рiк. Зi С.
Стоїловим у Чернiвецький унiверситет при-
йшов комплексний аналiз, який пiзнiше дi-
став значний розвиток у працях багатьох
математикiв, спiвробiтникiв кафедри мате-
матичного аналiзу (К. Фiшман, М. Нагнибi-
да та iн.) У Чернiвцях була написана знаме-
нита монографiя С. Стоїлова “Leçon sur les
principes topologiques de la théorie des foncti-
ons analytiques”, яка вийшла в Парижi у 1936
роцi, а її росiйський переклад [3] у 1964 роцi.
З Чернiвцiв С. Стоїлов переїхав в Бухарест,
де став першим директором математичного
iнституту в Румунiї.

Саме С. Стоїлов сприяв працевлаштуван-
ню М. Николеску в Чернiвецькому унiверси-
тетi. З джерела [16] дiзнаємося, що 3 сiчня
1928 року М. Николеску був номiнований на
посаду позаштатного викладача математи-
ки (в [10] вказана iнша дата: 1 квiтня 1928
року), а з 1 липня 1929 року вiн став доцен-
том Чернiвецького унiверситету. З 1 серпня
1933 року [16] Мирон Николеску – провiд-
ний професор кафедри аналiтичної та вищої
геометрiї на факультетi наук Чернiвецького
унiверситету, в якому вiн пропрацював до

свого переїзду в Бухарест у 1940 роцi. Заува-
жимо, що, працюючи в Чернiвецькому унi-
верситетi, М. Николеску, як i С. Стоїлов, ви-
дав у 1936 роцi в Парижi свою монографiю
"Полiгармонiчнi функцiї" [N35].

Зауважимо, що лекцiї С. Стоїлова i М.
Николеску слухав у свiй час К. Фiшман,
який закiнчив Чернiвецький унiверситет у
1939 роцi. Вiн передав засвоєнi ним традицiї
старшому поколiнню сучасних математикiв
Чернiвецького унiверситету.

4. Напрямки наукової дiяльностi. Ре-
зультати дослiджень Мирона Николеску так
чи iнакше стосуються математичного аналi-
зу, галузi математики, в якiй вiн вважався
фахiвцем. Зауважимо, що пов’язанi з мате-
матичним аналiзом курси вiн не раз читав
i в Чернiвецькому, i в Бухарестському унi-
верситетах, зокрема, видав тритомник з ма-
тематичного аналiзу [N61].

Основною областю спецiалiзацiї Мирона
Николеску слiд вважати теорiю функцiй, в
якiй вiн почав працювати ще пiд час навча-
ння в Парижi. В оглядi своїх робiт [11] теорiї
функцiй М. Николеску присвячує три пун-
кти з чотирьох. Ч. Фояш [9] у своїй працi до
80-рiччя Мирона Николеску, аналiзуючи йо-
го творчий доробок, розглядає лише працi з
теорiї функцiй.

У третьому роздiлi огляду [11] розгляда-
ються роботи автора з теорiї диференцiаль-
них рiвнянь. Такi роботи аналiзуються i в
[10]. До певних диференцiальних рiвнянь М.
Николеску привели задачi з теорiї функцiй,
якими вiн займався. А саме, класи полiгар-
монiчних i полiкалоричних функцiй, якi до-
слiджував М. Николеску визначаються з до-
помогою оператора Лапласа ∆u = ∂2u

∂x2 +
∂2u
∂y2

чи оператора ∆u− ∂u
∂t

, пов’язаного з рiвнян-
ням теплопровiдностi, спецiальне позначен-
ня для якого запровадив М. Николеску.

Певний вклад Мирон Николеску зробив
i в нелiнiйний функцiональний аналiз [N57].
Його результат про нерухому точку згадує-
ться в сучаснiй монографiї [20].

Окреме мiсце в дiяльностi М. Николеску
займає його спiвробiтництво в румунському
виданнi “Gazeta Mateмatică”, популярному
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математичному журналi, в якому публiку-
валися його задачi i статтi.

5. Вклад Мирона Николеску у тео-
рiю функцiй.

Роботи М. Николеску з теорiї функцiй
можна розбити за такими напрямками (див.
також [9]):

1). Узагальнена похiдна;
2). Полiгармонiчнi функцiї;
3). Полiкалоричнi функцiї;
4). Опуклi i нарiзно опуклi функцiї;
5). Гiперболiчний аналiз;
6). Аналiтичнiсть вiдносно деякого опе-

ратора;
7). Теорема про середнє.
Торкнемося тут деяких з них.
Нагадаємо, що оператор Лапласа ∆ фун-

кцiї u = u(x1, x2, ...xn) задається правилом

∆u =
∂2u

∂x2
1

+ . . .+
∂2u

∂x2
n

Двiчi неперервно диференцiйовна фун-
кцiя u : D → R, що задана в областi D
простору Rn називається гармонiчою, якщо
вона в областi D задовольняє рiвняння Ла-
пласа ∆u = 0.

Для натурального числа p розглянемо p-
тий степiнь ∆p оператора Лапласа. Полiгар-
монiчна функцiя u степеня p в областi D – це
2p-неперервно диференцiйовний в D розв’я-
зок рiвняння ∆pu = 0.

Такi функцiї вперше розглянув М. Ни-
колеску в працi [N15] i дослiдив у серiї
подальших праць [N18], [N21], [N26], [N30],
[N33], [N34] якi були пiдсумованi у моногра-
фiї [N35]. В працi [N26] М. Николеску дає
критерiй полiгармонiчностi порядку p, який
ми зараз тут сформулюємо.

Нехай D - область в Rn, x ∈ Rn, r > 0
i Br(x) – вiдкрита куля з центром у точцi
x радiуса r вiдносно евклiдової метрики, а
Sr(x) – вiдповiдна сфера, що є межею кулi
Br(x). Для x ∈ D введемо число

rx = sup{r : Br(x) ⊆ D}.

Для локально iнтегровної в областi D
функцiї u : D → R, точки x ∈ D i додатного
числа r < rx розглянемо середнi значення

µk(u, x.r), де µ0(u, x, r) – середнє значення
функцiї u на сферi Sr(x), а

µk(u, x, r) =
n
rn

r∫
0

ρn−1µk−1(u, x, ρ)dρ, k ∈ N.

В [N26] М. Николеску довiв, що 2p непе-
рервно диференцiйовна функцiя u : D → R
буде полiгармонiчною порядку p тодi i тiль-
ки тодi, коли для довiльних x ∈ D i r < rx
має мiсце рiвнiсть:

∣∣∣∣∣∣∣∣
1 1 . . . 1
1 n

n+2
. . . n

n+2p−2

. . . . . . . . . . . .
1 ( n

n+2
)p−1 . . . ( n

n+2p−2
)p−1

∣∣∣∣∣∣∣∣u(x) =

=

∣∣∣∣∣∣∣∣
µ0(u, x, 1) 1 . . . 1
µ1(u, x, 1)

n
n+2

. . . n
n+2p−2

. . . . . . . . . . . .
µp−1(u, x, 1) ( n

n+2
)p−1 . . . ( n

n+2p−2
)p−1

∣∣∣∣∣∣∣∣ .
Функцiя u називається полiкалоричною сте-
пеня p, якщо вона задовольняє рiвняння

(∆− ∂

∂t
)pu = 0.

Такi функцiї Мирон Николеску вивчав у
працi [N49], розвиваючи результати праць
[N24], [N36], де, зокрема, вiн отримав тео-
рему єдиностi для задачi Кошi рiвняння те-
плопровiдностi, яку незалежно отримав i А.
Тихонов.

У працях [N53], [N55] М. Николеску
вводить i вивчає загальне поняття A-
аналiтичностi, де A : B → B –лiнiйний
оператор, що дiє в комутативнiй нормова-
нiй алгебрi B з одиницею e. А саме, елемент
a ∈ B називається A-аналiтичним, якщо

a =
∞∑
n=0

tnan, де an ∈ B i Aan = 0 для

кожного n, t ∈ B i At = e, причому ряд
збiгається за нормою алгебри B. Якщо B –
це вiдповiдна алгебра обмежених функцiй i
A = D,∆,∆− ∂

∂t
, то з умови

sup
n

sup
x

|Anu(x)| < +∞

випливає, що функцiя u є A-аналiтичною
[N46], [N50], [N51]. А в абстрактнiй ситуа-
цiї [N53], [N55] з умови

sup
n

||Ana|| < +∞
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випливає A-аналiтичнiсть елемента a ∈ B.
Нагадаємо [21,с.370] i [22, с.566], що пiд

нормальною сiм’єю аналiтичних функцiй в
областi G розумiють таку множину E ана-
лiтичних в G функцiй, що з кожної послi-
довностi fn її елементiв можна видiлити пiд-
послiдовнiсть fnk

, яка рiвномiрно всереди-
нi областi G (тобто на кожному компактi
K ⊆ G) збiгається до деякої аналiтичної в
G функцiї f чи до безмежностi. Аналогiчно
вводиться i поняття нормальної сiм’ї меро-
морфних функцiй [23, 1069ст.].

Мирон Николеску [N39] розглядає мно-
жини опуклих функцiй f : I → R, заданих
на вiдрiзку I числової прямої, i доводить, що
кожна така множина, яка рiвномiрно обме-
жена зверху на I, є нормальною на довiль-
ному вiдрiзку [α, β] ⊆ intI. Крiм того, вiн
з’ясовує, що аналогiчний результат справе-
дливий i для нарiзно опуклих функцiй, якi
ввiв ще П. Монтель.

6. Прикiнцевi зауваження. Ця праця
дає лише початкове уявлення про Мирона
Николеску, творчiсть якого є цiкавою i для
сучасних математикiв. В останнi роки на ка-
федрi математичного аналiзу Чернiвецько-
го унiверситету iнтенсивно вивчають зв’яз-
ки мiж нарiзними i сукупними властивостя-
ми функцiй багатьох змiнних, зокрема, мiж
нарiзною та сукупною неперервнiстю. Цiка-
во, що вперше нарiзно опуклi функцiї почав
вивчати в Чернiвецькому унiверситетi саме
М. Николеску. Сподiваємося що цi його до-
слiдження будуть продовженi. Ми даємо та-
кож список вибраних праць М. Николеску,
якi при посиланнях позначенi лiтерою N .
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sens de Beltrami, Acad. Royale de Belgique, Bull.
de la Classe des Sci.,5-ème serie, XVI (1930),
1012-1016.

[N13] Sulle funzioni metaarmonache in n variabili,
Rendiconti dei Lincei, XII, serie 6-a, 20 sem.
(1930), 553-558.

[N14] Remarque sur l’intégration des équations aux
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Cernăuţi, V, fasc.2 (1931), 206-211.

[N23] Sur le probl’eme de Riquier, C.R. Acad. Sci.
Paris, 194 (1932), p. 682

124 Буковинський математичний журнал. 2015. – Т. 3, № 3–4.
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[N42] Remarques sur mon mémoir: Recherches sur les
fonctions polyharmoniques, Disq. Math. Phys., 1
(1940-1941), 189-190.
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Cernăuţi, IX (1935), 9–15.

15.M. Nicolesco Sur certains ensembles de foncti-
ons // Comptes rendus des séances de l’institut des
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