
#B!. 514.18                                                                              (. �. �����"��, �.�.�. 
 

��;*&Q?**8 %?��%?*@*(� ;&<?W*(+@6 �6W Q<?*&�� 
Q�+<(��[ )(+<6=(�*(+@?Z �;8@��� 6; *?%6�*(�6%*�� 

�%(�(� 
 

*���������	 
���
���
�	 ���
�
�	 �
�������� 
!�
 ��$ ��
����'��, �����
� 

 
� �#�� &������ �����)���� �����
���� &���	�� ������ ���&���� 

�� �&	�� ���
���� ����������� &������ ��� ��	����% � ���������% 
��	� ������� 
������ &���������� �������	� ���������	� 
���
����	�. 

)������� �������
. �����
�
 �
��������� ��������� 
�������
	�
� ��’*���� ���
��� ������	���
 ��������� ��	����� �������
 
������ �������
	���� �����, ���������� �������
 ���� ���(��� 	
 ��
+�, 
+� �����&*����, ��������� �
���
 ��	
��&����
� �������� � ���
���� 
���������, ����
����� �����
����� ����������� ������
� ������� 
������������ �����. �����
������ �����
� �
��������� ��������� 
�������
	�
� ������ (����-��
� ��������
� ��’*����, ���(���� 	
 ��
+) 
������	* �
���
����� �����
��
� ����
���� �������� ��� ����������' 
����
 ������������ �������
	�
� ������ �� '� �
������
� ������.  

 &���� ������� ���������!. �
����� ����� ���������
� 
������ 	
����
� �������������� ��� �
��������� �����&���� � ��������� 
�
������
� ������ � ��
�
 �����
 ��
���	��� ���������� �
����(�& 
����. /.?. ����&���
 [1] , �����
 ����. /.�. !������ [2, 3],  ���� ��� 
��E
� �����. )�������
 ������� � (
� ������������ �����
 ���� 
����
����� �
��������� �������
	���� �����&����,  ���, ����
����� 
�������� �������� ��� �
������� ������������� ����� �� ���� ������������ 
����� � ����
. # ������ [4, 5, 6] ������ ���' �����
 ��������� 
����������� ����
������ � ���������� �������� ��� ���������
� 
���������� �� ���������
� ������ ����� �
������
� 	
����
� 
�������������� E����� ����
 ���������
� �������� �
������
�
 ����� 
���������
� ����(������
� ����������, �������
� �� �
�  ���� �
�, ��� 
������&�� �� ��
� ����(�� � �������
 	��
���� �
����
	�
� ��� � 
��������
(��, ��������
� ����� ��������� ����. B�������, +� � �������� 
�
����, �
������
�
 �����
 ���������
� ����(������
� ���������� 
������ �
��
 ����	��
� ����
(� ����
� �������� �� ��������
�
 �� �
� 
���������
�
 �
����
	�
�
 ����
. 

)������� �����#. ��� ���' �����
 �����* � �
�	���� 
����
������ �������� ��� ����
	�
� �
���� ��������� ����
� �������� �� 
���������
� ������ ����� �
������
� 	
����
� �������������� E����� 
����
 ���������
� �������� �
������
�
 �� �������
� ������. 
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�
��� �������$� ������ ����������#. �
���� �������������,  
�������
� 	��� ���' �
��	*���� �������& � �������� �����  

2 3 n
i 0 1 2 3 na = m +m i+m i +m i + ...+m i  

�
��	* �������  n-�� �������  
2 3 n

0 1 2 3 ny = m + m x+ m x + m x + ...+ m x  

��
  n=1  ������������� �* �
���� :  

i 0 1a = m + m i  

^�� �������������, � ���& 	����, �
��	* ��������� ���������  

i+1 i 1a a= + m  , 

+� * �
������
� ������ ������� ���E��� �������.  
)�������� ��������� ��� &�������	� 	����
 ������������� ������� 

������� ����
�
 �� ����	����	 ���	  �* �
����:  

i -1 i i+1 2a - 2a = a = 2m  

?  �. �. – ��  n-�� ������� [5] . 
�
��	
�� ���������� ��������� ��� ��&�������	� 	����
 	
�����' 

������������� ����
�
 �� ������	����	 ���	. 
B�� ������������� ���E��� ������� (�
�. 1)  
 

i 0 1a = m + m i  

1

2

i+ p 0 1

i+ p 0 1 1

i+ p 0 1 2

a = m + m (i + p)

a = m + m (i + p )

a = m + m (i + p )

 

1 2i+ p 1 i+ p 2 i+ p 1 0 1 1 2 0 1 2= (m + m (i + p ))+ (m + m (i + p ))a = # a +# a # #
 

 
�
�

�
�

11 2

1 0 1 1 2 0 1 2 0 1

# + # =

# (m + m p )+ # (m + m p )= m + m p
 

;1 2# #
1 2

- -
=        =- -#  #
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)
�. 1. 

 

;2 1
1 2

2 1 2 1

p - p p - p
=         =p - p p - p# #  

1 2

12
i+ p i+ p i+ p

2 1 2 1

p- p p- p= +
p - p p - p

a a a
 

 

1 2i+ p 1 i+ p 2 i+ p= +a # a # a  

B�� ������������� �������� ������� (�
�. 2)  
2 3

i 0 1 2 3a = m + m i+ m i + m i
 

��������� ��������� �* �
����: 

1 2 3 4i+ p 1 i+ p 2 i+ p 3 i+ p 4 i+ pa = # a +# a +# a +# a ,
 

��: 

; ;       ;       ;31 2 4
## # #

1 2 3 4

-- - -
=        =  =  =- - - -#  # # #  
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3 3 3 3 3t t t t t
1 t 1 2 t 2 3 t 3 4 t 4 t
t=0 t=0 t=0 t=0 t=0
3 3 3 3 3t-1 t-1 t-1 t-1 t-1

1 t 1 2 t 2 3 t 3 4 t 4 t
t=0 t=0 t=0 t=0 t=0

t-2 t-2 t-2
1 t 1 2 t 2 3 t 3 4 t 4

# m p +# m p +# m p +# m p = m p

# tm p +# tm p +# tm p +# m p = tm p

# m p +# m p +# m p +# m pt(t-1) t(t-1) t(t-1) t(t-1)
2 2 2 2

�
�
�
�
�
�
�

�
�
�
�
�
�
�

� � � � �
3 3 3 3 3t-2 t-2

t
t=0 t=0 t=0 t=0 t=0

1 2 3 4

= m p

#              #               #               #                            1

t(t-1)
2

+             +            +            =            

 

 

 
)
�. 2. 

 

                                                          

                                            

� � � �

� � � �

3 3 3 3t t t t
t 1 t 2 t 3 t 4

t =0 t =0 t =0 t =0
3 3 3 3t -1 t -1 t -1 t -1

t 1 t 2 t 3 t 4
t =0 t =0 t =0 t =0

m p m p m p m p

tm p tm p tm p tm p
-=

t(t -
         

                 1                                  1                                     1                            

� � � �
3 3 3 3t -2 t -2 t -2 t -2

t 1 t 2 t 3 t 4
t =0 t =0 t =0 t =0

m p m p m p m p1) t(t -1) t(t -1) t(t -1)
2 2 2 2

      1
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t t 2 t 3 t 4
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t t 2 t 3 t 4
t =0 t =0 t =0 t =0#

t -2
t

m p m p m p m p

tm p tm p tm p tm p
- =

m pt(t -1)
2

      

                 1                                        1                                1                                  1

� � � �
3 3 3 3t -2 t -2 t -2

t 2 t 3 t 4
t =0 t =0 t =0 t =0

m p m p m pt(t -1) t(t -1) t(t -1)
2 2 2
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2

3 3 3 3t t t t
t 1 t t 3 t 4

t=0 t=0 t=0 t=0
3 3 3 3t -1 t -1 t -1 t -1

t 1 t t 3 t 4
t=0 t=0 t=0 t=0#

t -2
t 1

m p m p m p m p

tm p tm p tm p tm p
- =

m pt(t -1)
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                 1                                 1                                        1                                  1

   � � � �
3 3 3 3t -2 t -2 t -2

t t 3 t 4
t=0 t=0 t=0 t=0

m p m p m pt(t -1) t(t -1) t(t -1)
2 2 2
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3

3 3 3 3t t t t
t 1 t 2 t t 4

t=0 t=0 t=0 t=0
3 3 3 3t -1 t -1 t -1 t -1

t 1 t 2 t t 4
t=0 t=0 t=0 t=0#

t -2
t 1

m p m p m p m p

tm p tm p tm p   tm p
- =

m pt(t -1)
2

   

                 1                                 1                                        1                                  1

  � � � �
3 3 3 3t -2 t -2 t -2

t 2 t t 4
t=0 t=0 t=0 t=0

m p m p m pt(t -1) t(t -1) t(t -1)
2 2 2
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4

3 3 3 3t t t t
t 1 t 2 t 3 t

t=0 t=0 t=0 t=0
3 3 3 3t -1 t -1 t -1 t -1

t 1 t 2 t 3 t
t=0 t=0 t=0 t=0#

t -2
t 1

m p m p m p m p

tm p tm p tm p   tm p
- =

m pt(t -1)
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                 1                                 1                                        1                                  1

  � � � �
3 3 3 3t -2 t -2 t -2

t 2 t 3 t
t=0 t=0 t=0 t=0

m p m p m pt(t -1) t(t -1) t(t -1)
2 2 2

 

B�� ������������� n-�� �������: 
2 3 n

i 0 1 2 3 na = m + m i+ m i + m i + ...+ m i  

��������� ��������� ��
�� �
����: 

1 2 3 k

n n+1

i+ p 1 i+ p 2 i+ p 3 i+ p k i+ p

  n i+ p n+1 i+ p

a =# a +# a +# a + ...+# a + ...+
+# a +# a ,

 

�����
�
 ���' �
��	&���� �����	��.  
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DETERMINATION OF RECURRENT DEPENDENCE BETWEEN 
MEMBERS OF NUMERICAL SEQUENCES  

WITH NON_UNIFORM STEP 
O. Vorontsov 

 
This paper attacks the problem of determination of different degrees 

polynomial by means passage from closed to the recurrent form of numerical 
sequences representation by arbitrary discrete values. 
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